
�§¢¥áâ¨ï �áâ¨âãâ  ¬ â¥¬ â¨ª¨ ¨ ¨ä®à¬ â¨ª¨. ��¥¢áª. 2002. ò2(25)��� 517.934 �.�. �« £®¤ âáª¨åimi�uni.udm.ruǑ����� Ǒ��������� �� ������������������«îç¥¢ë¥ á«®¢ : ¤¨ää¥à¥æ¨ «ì ï ¨£à , £àã¯¯®¢®¥ ¯à¥á«¥¤®¢ ¨¥,¯®¨¬ª , ¯à¨¬¥à Ǒ®âàï£¨ .Abstrat. Conditions of apture were derived in Pontriagin's problems.� áá¬ âà¨¢ ¥âáï ®¡®¡é¥ë© ¯à¨¬¥à �.�. Ǒ®âàï£¨  [1℄ á®¬®£¨¬¨ ãç áâ¨ª ¬¨. Ǒà¨ ®¤¨ ª®¢ëå ¤¨ ¬¨ç¥áª¨å ¨ ¨¥à-æ¨®ëå ¢®§¬®�®áâïå ¨£à®ª®¢ ¯à¨¬¥à à áá¬ âà¨¢ «áï ¢ [2℄. �¤ ®© à ¡®â¥ ¨¥àæ¨®ë¥ ¢®§¬®�®áâ¨ á®¢¯ ¤ îâ, ® ã¡¥£ -îé¨¥ ¨¬¥îâ ¯à¥¨¬ãé¥áâ¢® ¢ ¤¨ ¬¨ª¥  ¤ ¯à¥á«¥¤®¢ â¥«ï¬¨.� ¯à¥¤¯®«®�¥¨¨, çâ® ª®à¨ å à ªâ¥à¨áâ¨ç¥áª®£® ãà ¢¥¨ï ¢¥-é¥áâ¢¥ë ¨ ¥¯®«®�¨â¥«ìë, ¯®«ãç¥ë ¤®áâ â®çë¥ ãá«®¢¨ï¯®¨¬ª¨ § ¤ ®£® ç¨á«  ã¡¥£ îé¨å.� ¯à®áâà áâ¢¥ Rk ( k > 2 ) à áá¬ âà¨¢ ¥âáï ¤¨ää¥à¥æ¨- «ì ï ¨£à  � n+m «¨æ: n ¯à¥á«¥¤®¢ â¥«¥© P1; P2; : : : ; Pn ¨m ã¡¥£ îé¨å E1; E2; : : : ; Em .� ª® ¤¢¨�¥¨ï ª �¤®£® ¨§ ¯à¥á«¥¤®¢ â¥«¥© Pi ¨¬¥¥â ¢¨¤x(l)i + a1x(l�1)i + : : : + alxi = ui; kuik 6 1: (1)� ª® ¤¢¨�¥¨ï ª �¤®£® ¨§ ã¡¥£ îé¨å Ej ¨¬¥¥â ¢¨¤y(l)j + a1y(l�1)j + : : : + alyj = vj; kvjk 6 �; � > 1: (2)�¤¥áì xi; yj ; ui; vj 2 Rk , a1; a2; : : : ; al 2 R . Ǒà¨ t = 0 § ¤ ë ç «ìë¥ ãá«®¢¨ï x(�)i (0) = x0i� , y(�)j (0) = y0j� ; x0i0 6= y0j0 . �¤¥áì¨ ¢áî¤ã ¤ «¥¥, ¥á«¨ ¥ ®£®¢®à¥® á¯¥æ¨ «ì®,i = 1; 2; : : : ; n; j = 1; 2; : : : ;m; � = 0; 1; : : : ; l � 1:23



�¡®§ ç¨¬ I = f1; 2; : : : ; ng; J = f1; 2; : : : ;mg:� ¯ à ¥ ¤ ¥ « ¥  ¨ ¥ 1. � ¨£à¥ � ¯à®¨áå®¤¨â ¯®¨¬ª ,¥á«¨ áãé¥áâ¢ã¥â ¬®¬¥â T > 0 â ª®©, çâ® ¤«ï «î¡®© á®¢®ªã¯®-áâ¨ âà ¥ªâ®à¨© ã¡¥£ îé¨åfyj(t); y(�)j (0) = y0j�; t 2 [0;1) g ©¤ãâáï âà ¥ªâ®à¨¨ ¯à¥á«¥¤®¢ â¥«¥©fxi(t); x(�)i (0) = x0i�; t 2 [0; T ℄ g;®¡« ¤ îé¨¥ á«¥¤ãîé¨¬ á¢®©áâ¢®¬: áãé¥áâ¢ãîâ ¬®�¥áâ¢ N � I; M � J; jN j = q; jM j = qâ ª¨¥, çâ® ª �¤ë© ã¡¥£ îé¨© fEj ; j 2 Mg «®¢¨âáï ¥ ¯®§¤¥¥¬®¬¥â  T ¥ª®â®àë¬ ¯à¥á«¥¤®¢ â¥«¥¬ fPi; i 2 Ng; ¯à¨ç¥¬¥á«¨ ¯à¥á«¥¤®¢ â¥«ì Pi «®¢¨â ã¡¥£ îé¥£® Ej , â® ®áâ «ìë¥ ã¡¥-£ îé¨¥ áç¨â îâáï ¨¬ ¥ ¯®©¬ ë¬¨. �ëà �¥¨¥ ó¯à¥á«¥¤®¢ -â¥«ì Pi «®¢¨â ã¡¥£ îé¥£® Ej � ®§ ç ¥â, çâ® áãé¥áâ¢ã¥â ¬®¬¥â�ij 2 (0; T ℄; çâ® xi(�ij) = yj(�ij):�ç¨â ¥¬, çâ® n > q:Ǒ à ¥ ¤ ¯ ® « ® � ¥  ¨ ¥ 1. �á¥ ª®à¨ ãà ¢¥¨ï�l + a1�l�1 + : : : + al = 0 (3)¢¥é¥áâ¢¥ë ¨ ¥¯®«®�¨â¥«ìë.�¡®§ ç¨¬ ª®à¨ ãà ¢¥¨ï (3) ç¥à¥§ �1 < : : : < �s ,   ¨åªà â®áâ¨ | k1; : : : ; ks á®®â¢¥âáâ¢¥®.�¢¥¤¥¬ äãªæ¨¨ '� | à¥è¥¨ï ãà ¢¥¨ï!(l) + a1!(l�1) + : : :+ al! = 0á  ç «ìë¬¨ ãá«®¢¨ï¬¨!(0) = 0; : : : ; !(�)(0) = 1; : : : ; !(l�1)(0) = 0:24



Ǒãáâì ¤ «¥¥�i(t) = '0(t)x0i0 + '1(t)x0i1 + : : :+ 'l�1(t)x0il�1;�j(t) = '0(t)y0j0 + '1(t)y0j1 + : : :+ 'l�1(t)y0jl�1:� ª ª ª '�(t) = e�1tP1�(t) + e�2tP2�(t) + : : :+ e�stPs�(t);£¤¥ Pr�(t) | ¬®£®ç«¥ë â ª¨¥, çâ® degPr�(t) 6 kr � 1;r = 1; 2; : : : ; s; â® �i(t); �j(t) ¯à¥¤áâ ¢¨¬ë ¢ ¢¨¤¥�i(t) = e�1tQ1�(t) + e�2tQ2�(t) + : : : + e�stQs�(t);�j(t) = e�1tR1�(t) + e�2tR2�(t) + : : :+ e�stRs�(t);£¤¥ Qr�(t); Rr�(t) | ¬®£®ç«¥ë, ¯à¨ç¥¬degQr�(t) 6 kr � 1; degRr�(t) 6 kr � 1; r = 1; 2; : : : ; s:Ǒ à ¥ ¤ ¯ ® « ® � ¥  ¨ ¥ 2.degPsl�1(t) = degQsi(t) = degRsj(t) = ks � 1 = :�¯à¥¤¥«¨¬ x0i ; y0j á«¥¤ãîé¨¬ ®¡à §®¬:x0i = limt!1 Qsi(t)t ; y0j = limt!1 Rsj(t)t :�®�® áç¨â âì, çâ® x0i 6= y0j ¤«ï ¢á¥å i; j .Ǒãáâì Lj | «ãç á  ç «®¬ ¢ â®çª¥ y0j ; �j | ¥¯à¥àë¢ ïªà¨¢ ï á  ç «®¬ ¢ â®çª¥ y0j â ª ï, çâ® ¤«ï «î¡®£® ¯®«®�¨â¥«ì-®£® ç¨á«  C áãé¥áâ¢ã¥â â®çª  z 2 �j ¤«ï ª®â®à®© á¯à ¢¥¤«¨¢®¥à ¢¥áâ¢® kz � y0jk > C:�¯à¥¤¥«¨¬ ¬®�¥áâ¢ Aij = Intnz : kz � x0i k 6 kz � y0jk� o; Aj(N) = [i2N Aij :25



Ǒ à ¥ ¤ ¯ ® « ® � ¥  ¨ ¥ 3. �á«¨ ¤«ï j 2 N áãé¥-áâ¢ã¥â ªà¨¢ ï �j â ª ï, çâ® Aj(N) \ �j = ?; â® áãé¥áâ¢ã¥â«ãç Lj â ª®©, çâ® Aj(N) \ Lj = ?:� «¥¥ áç¨â ¥¬ ¯à¥¤¯®«®�¥¨ï 1, 2 ¨ 3 ¢ë¯®«¥ë¬¨.� á « ® ¢ ¨ ¥ 1. �«ï «î¡®£® «ãç  L1 á¯à ¢¥¤«¨¢®A1(I) \ L1 6= ?:� ¥ ® à ¥ ¬   1. Ǒãáâì m = q = 1 ¨ ¢ë¯®«¥® ãá«®-¢¨¥ 1. �®£¤  ¢ ¨£à¥ � ¯à®¨áå®¤¨â ¯®¨¬ª .� á « ® ¢ ¨ ¥ 2. Ǒà¨ ¢á¥å p 2 f0; 1; : : : ; q � 1g á¯à ¢¥¤-«¨¢® á«¥¤ãîé¥¥: ¤«ï «î¡®£® ¬®�¥áâ¢  N � I; jN j = n � p áã-é¥áâ¢ã¥â ¬®�¥áâ¢® M � J; jM j = q � p â ª®¥, çâ® ¤«ï «î¡ëåj 2M ¨ Lj á¯à ¢¥¤«¨¢® Aj(N) \ Lj 6= ?:� ¥ ® à ¥ ¬   2. Ǒãáâì ¨¬¥¥â ¬¥áâ® ãá«®¢¨¥ 2. �®£¤  ¢¨£à¥ � ¯à®¨áå®¤¨â ¯®¨¬ª  q ã¡¥£ îé¨å.Ǒ à ¨ ¬ ¥ à 1. � áá¬®âà¨¬ ¢ R2 ¤¨ää¥à¥æ¨ «ìãî ¨£àã13 «¨æ: ¯à¥á«¥¤®¢ â¥«¥© P1; : : : ; P12 ¨ ã¡¥£ îé¥£® E:�¨áâ¥¬ë (1); (2) ¨¬¥îâ ¢¨¤...x i + 3�xi + 2 _xi = ui; kuik 6 1;...y + 3�y + 2 _y = v; kvk 6 �:Ǒãáâì x0i = x0i0 + 3x0i1=2 + x0i2=2; y0 = y010 + 3y011=2 + y012=2:Ǒà¥¤¯®«®�¨¬, çâ® x01; : : : ; x012 ï¢«ïîâáï ¢¥àè¨ ¬¨ ¯à ¢¨«ì®-£® ¤¢¥ ¤æ â¨ã£®«ì¨ª ,   y0 á®¢¯ ¤ ¥â á ¥£® æ¥âà®¬. �®£¤ ,¥á«¨ � 2 (1; 2p2 +p3); â® ¢ ¤ ®© ¤¨ää¥à¥æ¨ «ì®© ¨£à¥¯à®¨áå®¤¨â ¯®¨¬ª . � � �1. Ǒ®âàï£¨ �.�. �§¡à ë¥  ãçë¥ âàã¤ë. �. 2. �.: � ãª , 1988.576 á.2. Ǒ¥âà®¢ �.�. �¥®à¨ï ¨£à. ��¥¢áª: �§¤-¢® �¤¬. ã-â , 1997. 192 á.26


